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ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ________________________________________________________  
Αργυρούπολη,  14/4/2023 
 
 
ΑΣΚΗΣΗ 1 
Θεωρούμε τρίγωνα ΑΒΔ με ΑΒ = ΒΔ = 5 και ΑΓΕ με ΑΓ = ΓΕ = 5 έτσι ώστε τα σημεία Δ, 

Β, Γ και Ε να είναι συνευθειακά. Θεωρούμε τα ύψη τους ΒΚ και ΓΛ αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ισοσκελή,                  

ii. τα σημεία Κ και Λ είναι τα μέσα των τμημάτων ΑΔ και ΑΕ αντίστοιχα.               

β) Αν η περίμετρος του τριγώνου ΑΒΓ είναι 12, να υπολογίσετε το τμήμα ΚΛ.  
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ΑΣΚΗΣΗ 2 
 

Στο σχήμα που ακολουθεί, το Μ  είναι το μέσο της πλευράς ΒΓ τριγώνου ΑΒΓ, και τα 

τμήματα ΒΔ και ΕΓ είναι κάθετα στη ΒΓ στα σημεία Β, Γ αντίστοιχα, τέτοια ώστε ΜΔ = 

ΜΕ. Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τμήματα ΒΔ και ΓΕ είναι ίσα,  

β) το τετράπλευρο ΒΔΕΓ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.  
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ΑΣΚΗΣΗ 3 
 
Έστω κύκλος (Ο, ρ) και ένα εξωτερικό του σημείο Α. Από το Α φέρουμε τα εφαπτόμενα 

τμήματα ΑΒ και ΑΓ του κύκλου και έστω Ε και Δ τα αντιδιαμετρικά σημεία των Β και 

Γ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΒΕ και ΑΓΔ είναι ίσα, β) τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ίσα.                

 
ΛΥΣΗ 
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ΑΣΚΗΣΗ 4 
 

Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Θεωρούμε ακτίνα ΟΑ και χορδή ΒΓ κάθετη στο 

μέσο της Μ. 

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΓΟΒ είναι ρόμβος.                

β) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τετράπλευρού ΑΓΟΒ.                
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ΑΣΚΗΣΗ 5 
 
Δίνονται δύο ομόκεντροι κύκλοι με κέντρο Ο και ακτίνες ρ και R (ρ<R). Οι χορδές ΔΓ 

και ΖΕ του κύκλου (Ο,R) εφάπτονται του κύκλου (Ο, ρ) στα σημεία Α και Β αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι ΔΓ=ΖΕ.                

β) Αν οι ΔΓ και ΖΕ προεκτεινόμενες τέμνονται στο σημείο Κ, να αποδείξετε ότι το 

τρίγωνο ΚΕΓ είναι ισοσκελές.                
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ΑΣΚΗΣΗ 6 
 

Δίνονται τα ορθογώνια τρίγωνα ΑΒΓ (Α� = 900 ) και ΔΒΓ (Δ� = 900 ) με τις κορυφές τους 

Α και Δ εκατέρωθεν της ΒΓ και το μέσο Μ της ΒΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΑΜΔ είναι ισοσκελές,                 

(Μονάδες 9) 
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β) ΑΜ�Δ = 2ΑΓ�Δ,                 

(Μονάδες 9) 

γ) τα Α, Β, Δ και Γ είναι σημεία ενός κύκλου, τον οποίο και να κατασκευάσετε.              
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